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Primer Parcial

1. (8 ptos.) Supéngase que se desconoce la proporcién 6 de un gran cargamento de articulos
defectuosos. Supdngase que después de que se han observado tres articulos defectuosos
entre 100 articulos seleccionados al azar, la distribucién final que se le asigna a 6 es una
distribucién beta con media 2/51, y varianza 98/[(51)2(103)]. ;Cudl distribucién inicial se
le asigné a 07.

2. (12 ptos.) Sea £(#) una f.d.p. que se define como sigue para constantes « >0y 5 > 0:

£(0) = F’B(Z)H_("‘H)e_ﬂ/e para 6 > 0
B 0 para 6 <0

Demuéstrese que esta familia es una familia conjugada de distribuciones iniciales para
muestras de una distribucién normal con un valor conocido de la media p y valor desco-
nocido de la varianza 6.

3. (10 ptos.) Supodngase que el tiempo requerido en minutos para atender un cliente en
cierto servicio tiene una distribucién exponencial con pardmetro 6 desconocido, y que la
distribucién inicial de 6 es una gamma con media 0.2 y desviacién tipica 1. Sea o/|u| el
coeficiente de variacién con y # 0 y o > 0. El coeficiente de variacién de la distribucién
inicial gamma de 0 es 2. ;Cudl es el menor niimero de clientes que se debe observar para
reducir el coeficiente de variacién de la distribucién final a 0.17

4. Considere las condiciones del problema 1.

(a) (4 ptos.) ;Cual es el estimador de Bayes (6*(X)) de 67

(b) (11 ptos.) Sabiendo que el error cuadritico medio de un estimador §*(X) (ECM) se
calcula como:

ECM = Sesgo®(5*(X)) + Varianza(6*(X))

donde el Sesgo se calcula como E[6*(X)|6] — 0, y el valor esperado se calcula con
respecto a la distribucion muestral de X, provea una expresiéon del ECM en funcién
de 0 para el estimador de Bayes de este problema.



